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INTRODUCCION A LA MATEMATICA
PARA INGENIERIA

Matriz

Universidad
U I p Tecnologica
del Peru



LOGRO DE SESION

Al finalizar la sesion, el estudiante ubica los elementos de una matriz por

medio de la lectura de filas y columnas e identifica los diferentes tipos de
matrices y realiza operaciones con matrices.

el
i

=
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UTILIDAD | T
B M _ 107
o | |k =[] #=[}] 4
| = ‘;:} i ,a/ - ) 7 a ~ B = ‘g- G = ]{3[:'
- = - L - ! - - -
/ // 5 o S [ - [B] b - 8]
-+ 0 5]
‘‘‘‘‘ , E
! -9 I8
|ﬂ | 1 3 3 T 5 I, 3 9 10 b= [ﬂ ! 3]
El ingeniero Civil disefia un puente - c o F- [9] _[6
L2 =13

a través de un programa teniendo
en cuenta las coordenadas en
forma matricial.

El ingeniero electrénico disefia la : Vece
electricidad de un artefacto
En forma matricial.

ouUT <COoOmMP



https://analisisdecircuitos1.files.wordpress.com/2014/08/screenshot3071.jpg
https://analisisdecircuitos1.files.wordpress.com/2014/08/screenshot3071.jpg

 Definicion:

« Una matriz es un arreglo rectangular de elementos dispuestos
en filas y columnas.

(3 2 1 0 5]
= -1 3 1 5 0 Primera Fila
4 7 5 1 1 Segunda Fila
o° -2 2 1 2 4] |
Tercera Fila
Cuarta Fila
4x5
9
(P:gm(:saSegunda Quinta

Columna Columna
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4

8

6 nEEow

:; . . . Representa un elemento de la matriz A de la fila 3 y columna 2
5

TILE 253

MATRIZ DE “m" FILAS Y “n™ COLUMNAS



TIPOS DE MATRICES =3
Matriz Fila , _ ‘ ‘

A:[—l 2 3 =5 U]

Matriz
Columna

L)
'
—
J

B=10

. 3)"!

Matriz

Rectangular '
M=|12

' 4
Matriz 9 &
Cuadrada 1 -2 3
M= |1 —2
-2 =52 1 1 - Ix3
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1 TIPOS DE MATRICES i
Matriz Nula 00 0
0 0 0 P 2x1
Matriz o N T VR Matriz —1 0 0
Triangular 8 1 0 Diagonal 0 0 0
Superior M= 3 8.3 3 M= 0 9 0
L B 0 G_‘“, | 0 (0 6-$:-<:{
Matriz P l 0 0 (). Matriz pl () ()-
T,:::itlar . 2 1 0 0 Identidad (1) =g 46
-11 =20 0 0 1
4 2 3 0 .
4 §%4




1 TIPOS DE MATRICES

Matriz ' " ] -3 4 5
Transpuesta -3 2 0 | X 2 -3 =0
= 1 3 2 -1 s 0 2
) -0 () Fiaiia ! | - ] () | P
Matriz Simétrica -, - Matriz Antisimétrica .,
A=A s B At =-A 0 -4 7
A=]1-4 1 2 i=14 0 2
— ) -y
J = Od 33 o -2 n_ w9




TIPOS DE MATRICES

* Dadas las Matrices:
A=layl,, N B=[byl,,

* Si estas son iguales, es decir : A = B, se verifican simultaneamente
las condiciones :

. AyBsondeigualorden:m Xn

Il.  Los elementos correspondientes son iguales: @;; = b;; ; Vi;j
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Solo hay una condicion para sumar y restar matrices “Deben ser del mismo orden”.

1 3 .. 8 7 1 .. 0]
A=[4 2 1 A B=|3 > .. 2
2 3 .. G5 mxn 1 2 3 mxn
Adicion: Sedefine: A+ B=[a;]  +[b;]
1 3 g 7 1 ... 0] 1+7 3+1 .. 840
4 2 1|y |22 o %= [443 215 . 142
55| - 1€ YU thasda|a. s+13

OPERACIONES CON MATRICES
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Ejemplos: 2 0 1 { o0 1
A=|3 0 0] 8=|1 2 1
o 1 1 1 1 0

SUMA: Elemento a elemento en la misma posicion

2+1 040 141 + 0 2
A+B=|3+1 0+2 o041 =— |+ 2 1
5+1 141 140 6 2 1
RESTA: Elemento a elemento en la misma posiciéon
2-1 0-0 1-1 1 0 0
A-B=|3-1 0-2 o0-1f- == &l ) €
5.1 1-1 1-0 4 0 1

SUMA' Y RESTA DE MATRICES



Ej emp lo: Universidad

S:k=2yA=1|3 0 0
5 1
Hallar:k - A 2 0 1 4 0 2
=2.[3 0 O]=[6 0 O]
5 1 1 10 2 2

Propiedades:
Si A, B son matrices mxn, k; y k, son escalares:
() (kk,) A=k, (k,A)

(i) k(A +B)=kA +k,B

(iii) (K, + k) A = KA + kA

MULTIPLICACION DE UN ESCALAR POR UNA MATRIZ
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* Dadas las matrices Ay B, existe el producto matricial de A por B
denotado por A.B, si se verifica lo siguiente:

Numero de columnas de “A” = numero de filas de “B”

e Se define :

AmXp 'Bpxn — men

En General: El producto matricial no es conmutativo.
A-B#B-A

MULTIPLICACION DE MATRICES
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Multiplicacion de una matriz fila por una matriz columna

Sean las matrices: by
A= [al,l a2 aijz ... al’n] B = b21
_bn i
Definimos A X B '
D14
L 1@ on'h e o 2 b?l = a1+ b1y + gz - byy + o+ + Agy - by
. -bnl
Ejemplo
[21310] 13]= 2)(1) + (D@ + B)B) + (D) + (0)(3) = 14

c:»onHr—:x

MULTIPLICACION DE MATRICES
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Se multiplica los elementos de la primera fila, de la primera matriz, con los
elementos de las columnas gue forman la segunda matriz.

Al acabar la primera fila se contintia con la segunda fila y asi sucesivamente hasta
completar todas las filas.

2°1°31"[3" 2 2B+ D@ +G)MD @@+ MM+ 3)(2)
[ ] [4 1] = [(0)(3) +(2)(4) + (2)(1) (0)(2) + (2)(1) + (2)(2)
1 2

0 2 2
3 2 3 (3)B) +(2)(4) + ()1 (B)(2) +(2)(1) + (3)(2),
3¢ 11
=10 6]
20 14

MULTIPLICACION DE MATRICES



2.3 ERROR EN LA POTENCIA UT P

Se multiplica A+ A

2 _[3% (~1)°
AT = 52 22
=l &

=g 1 2=l Sshdl=hs D
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1. La manera de hallar el producto AB con Ay B es

1 -4 Producto fila por
A:|:2 1 _3:| B_lo 2 columna
01 2 i Jo
1
c,=[2 1 3]M2-1+1-0+(3)-11
1
—4
c,=[2 1 3][2}2-(4)+1-2+(3)-06
° -1 -6
1 C=
c,, =0 1 2][0}0-1+1.0+2-12 _2 2 i
1

EJERCICICIOS EXPLICATIVOS
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2. Sea la matriz: dei Par
A= aij]3x3/aij =2i-]
e Calcular “3A -1

i1 Q12 Q413 2—1 2—-2 2-3
. A=(az1 22 a23> A=(4 -1 4—-2 4-— 3)
d3q1 d3z d3z3 6—1 6—2 6-—3
(1 O _ 1) (1 O O) Producto escalar
*3A—-I=3|3 2 1 -10 1 0 Resta de matrices

5 4 3 0 0 1

G e | By 1 0 O 2 0 =3
*3A-1={9 6 3 ]J]-{0 1 O0)s{ 9 5 3

15 12 9 0 0 1 15 12 8

EJERCICIOS EXPLICATIVOS



3. Sea la matriz A. Hallar sus elementos: Universidac
del Perd

(i+j; i>]
i—j i<
SOLUCION
Aip QA13
e fe MATRIZ
i+j;, i>] =]
o : Ap=1-2=-1 1
a21:2+1:3 a11=1 A= 3 1
A13=1—3=—
A3y =3+2= 5 A33— 1 Ar3— 2-3 =-1

EJERCICIOS EXPLICATIVOS



matriz A es simetrica Universidad

4 2X—Y 5
A=| 5 12 243
x+2y 37 4

Calcular : E =2x+3y+z

SOLUCION
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MATRIZ SIMETRICA .
2x—vy =5 Ecuacion 1

3 / 2 ) j x+2y=5 Ecuacion 2
X-y
A= Q 12 243 2x —y = 5
X 3y-z- 4 -2x —4y =-—10
. By = -5 y=—> =1

Para hallar x en la ecuacion 2
remplazamos el valor de y

x+2(1):5 3Y—Z=243
X=5-2 —  X=3 1-5=z

E=2Xx+3 y+2

EJERCICIOS EXPLICATIVOS

Para hallar z

31—Z _35



E=2 X+3 y+z

E=23)+31)—4

E =6+3-4=5

X=3 =1 —4 = 7
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5. SI A es una matriz anti simétrica definida por: dalen

a—b d c
A=l a b+ 1 —4 |, entonces el valor
e 4 c— 2

de T=a+b+c+d+e

SOLUCION

b+1=0 ms) b=-1
a—b=0 wmp a(-1)=0 msp a=-1 =) d=1 T=a+b+c +d + e

I REECRSE ¢ | cllS oy el2@ia eI

EJERCICIOS EXPLICATIVOS
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EJERCICIOS PROPUESTOS darperd

1. Construya una matriz 4. Dadas las matrices:
3 i< il 2. 3 -2 -1 0)
M=[my] /my={C+j*;1=] A=|0 2 3 B:l 0 <3 =P
20 s> 0 0 3 0O 0 -4
2. SIA=B C=2A+3B
- (-2); 1 3) - ( 3y 6y Hallar la suma de los elementos de C
\ 4 -—-1). \—2z —1) 5. Expresar explicitamente la matriz "A":
' A = [aj]=s donde
Calcular el valorde: E=4x + 2y -2z ajj = 3i + 2j;1 > j
ajj = 1+ ;1 =]
B 0 (0 6 aji =2i —j;i<]j
3. SeanA—(5 —1) B-(1 _3) )

Encuentra X que cumpla: 3x -2A =5B Calcular: (A?)
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EJERCICIOS EXPLICATIVOS

1. Determine M = AB + 24, siendo:

N A
1 =2 0
a=l; 27 5] B=|0 -4 2
a3 -1 0 53._,
Rpta- M=[2 7 79
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EJERCICIOS EXPLICATIVOS

1 "2 =3 0 =1 1
2. Sid=)]2 0 41;B=13 2 2
0 -3 =2 ST

Determine X si (A + B) = B* = 2X

=3 =& =i
Rpta:X=-17 9 -9
113 =17 33




