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ANGULO ENTRE RECTAS EN R3
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¢,Cudl es la utilidad de larectaen R3? [TIREZ) Lo

Sirve para determinar, representar y calcular las ecuaciones de la rectas en tres

dimensiones.
Se encuentran en el estudio del algebra lineal, las ecuaciones diferenciales, analisis

matematico, calculo, etc.

gn l:.n viale, |ene?sdgr; orlgeri yun Jugar al billar (conociendo el Se utilizar para hacer estructuras
€sting, conoces distancias, con angulo apropiado) paralelas y perpendiculares en el
esto puedes sacar el tiempo que espacio
te tomara llegar el destino. '
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LOGRO DE SESION

Al finalizar la sesidn, el estudiante reconoce la posicidn
entre dos rectas en el espacio determinando su angulo y
resolviendo problemas de aplicacion.
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ANGULO ENTRE DISTANCIA
RECTAS ENTRE RECTAS
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1 ANGULO ENTRE 2 RECTAS

Sidosrectas L;:P =P, +tv ;L,: P = P, + tw en el espacio no son paralelas,
existe la posibilidad gque se crucen (presentes en distintos planos) o que se
Intersecten (presentes en un mismo plano). En cualquiera de los casos, existe un
angulo entre dichas rectas y esta definido por:
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cos (0) = 1= =1
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Ejemplo. Hallar el angulo que forman las rectas:
Lizx=—4; y+z=6 y L,:P=(1,2,-2)+1t(0,2,1)

SOLUCION:
L A /’ % =(0,—-1,1)
i) ot = Il =2
Zz=1t 3
w=(0,21)

Ly: »
Wl =5
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6 -4 ( v.W ) 4 ( -1 )
= Arc coS| ———— | = Arc cos
[191]]1wl| V2V

RPTA: 6 =71.6°
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POSICIONES RELATIVAS ENTRE DOS RECTAS

NO se CRUZAN

Si L, y L, son paralelas » 90, INTERSECAN Son paralelas

. Se CRUZAN o
Si L,y L, NO son paralelas » o INTERSECAN
- Se

Punto de Interseccion

Solo se cruzan
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3 RECTAS QUE SE CRUZAN

Dadas la rectas
Li:P=P,+t¥ ; Ly,:P=P,+tw
se cumple que:

m = PP
[ -1 - U] #0

_____________________________
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4 RECTAS QUE SE INTERSECAN

Dadas la rectas
Ll:P=P1+t7_]) ,L2P=P2+tw
se cumple que:

Punto de Interseccion

_____________________________
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5 Distancia entre dos Rectas Paralelas

Dadas las rectas paralelas Ly: P = Py +tv y L,: P = P, + tv, la distancia entre ambas
rectas esta determina por la férmula anterior, considerando un punto de una de las
rectas(en este caso P, € L,), es decir:
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6 DISTANCIA entre dos Rectas NO Paralelas

Dadas las rectas no paralelas Ly:P = Py +tv y L,: P = P, + tw, la distancia entre
ambas rectas esta determina por:

e\

______________________________________
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Ejemplo. Hallar la distancia entre las rectas:
Lizx=—4; y+z=6 y Ly;:P=(1,2-2)+1t(0,2,1)

SOLUCION:
Lizx=—4; y+z=6

x=—4 P =(-4,6,0)
L1: {y =6—t » ':1::‘ !

z=t v=1(0,—-1,1)

P, =(1,2,-2)
L:P=(1,2-2)+t(0,2,1) » --\::1\ : _

w = (0,24

PP, =(1,2,-2)—(—4,6,0) = (5,—4,-2)

B xw=(-3,0,0)

5,—4,-2) - (=3,0,0] _|-15| __

e =" 00 ¥ RPTA: d(Q,L) =5




EJERCICIOS EXPLICATIVOS

1. Hallar el punto simétrico de A(4,6,—1) respecto a la recta
L:P=(1,22) +r(2,—-13)
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SOLUCION:
Q=0A+2r,2—1r,2+3r) ‘
A=(46-1) \

QA=B-2r,4+1,—-3—237r)

QA B =0
B—-2r,4+r,-3-3r)-(2,-1,3)=0
6—4r—4—-—r—-9-9r=0

T'——l _051 o
=—; = 0= XY ] . _

A =(x,y,2)
A=(4,6-1)

x+4y+6 z—1\ 051
2 ¢ «2e % R ofs ATI2!2 RPTA: A'=(-4,-1,2)
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» PM(4A") = Q




EJERCICIOS EXPLICATIVOS

2. Hallar la distancia entre las rectas:

SOLUCION:

PP, = (1,-1,2) — (=2,1,—1) = (3,-2,3)

x+2 y-1 z+1 o P =(-2,1,-1)

Ly: = = Bxw=(14,-7,7
2 3 1 5 = (2,3 -1) ( )
- |(37 _21 3) : (141 _71 7)'
d(Q,L) =
x—1 _y+1 z-2 P,=(1,-1,2)

Lyi— > 2 » 177]  11V6

- w=(-1,2,4) = =

) ) 7\/8 6
v, # v, NO son paralelas RPTA: d(0.L) = 11V6

6
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. . . Equipos de 5 estudiantes

Experiencia
Grupal

Desarrollar los ejercicios en equipos

Tiempo : 20 min




EJERCICIOS RETOS

1.

Hallar el punto simétrico de P(3,2,1), respecto a la recta L = {(1,2,1) + t(2,3,2 V3)}.

: : ~1 -5 +1  z—4
Calcular la distancia entre las rectas Ly:— =7 == y Lp:> = >— = =
+6  y-1  z+1 -3 :
Dados las rectas lex2 = yl = Z_—l y Lz:xT = %,z = 2, que se cruzan; determinar

un punto en cada recta, tales que la distancia entre los puntos sea minima.

Dados los vértices de un triangulo A(2,—1,-3),B(5,2,—-7) y (C(—7,11,6). Hallar la
ecuacion vectorial de la bisectriz del angulo externo del vértice A.

6 y—1 z+1 xX—3
= y LZ'_l —

,Z = 2, que se cruzan; determinar el
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Dados las rectas L;: 3
angulo que forman.




Espacio de
Preguntas

Pregunta a través del chat o levantando
la mano en el Zoom. Comparte tus
dudas de la sesion o de los ejercicios y
problemas que acaban de trabajar en
los grupos. Si no tienes preguntas el
profesor realizara algunas

Tiempo : 10 min
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Conclusiones

1. El angulo que forman dos rectas es el mismo
angulo que forman sus vectores directores.

2. La distancia entre dos rectas que se cruzan siempre
es la minima .

3. La distancia entre dos rectas paralelas es la misma
gue la distancia de un punto de una recta a la otra

recta.




Rectas paralelas y
ortogonales en R3




3 FINALMENTE

Excelente tu
participacion

Mis debilidades las hago
fortalezas.
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PARA TI

1. Realiza los ejercicios
propuestos de ésta sesiony
practica con la tarea .

2. Consulta en el FORO tus

dudas.
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